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Notre travail [1] s’inscrit dans 1’étude du probleme de domination (voir
[2]). Dans un graphe G = (V, E), V' C V est un indépendant dominant si V'
est un indépendant de G et si chaque sommet de V/V’ est voisin d’au moins
un sommet de V’. Nous étudions ici une variante de ce probleme classique.
Pour I'exprimer, nous ajoutons au graphe G = (V, E') d’entrée une partition
™ =Vy,..., Vi de 'ensemble V de ses sommets. Chaque partie V; de 7 est
appelée une obligation. Nous dirons qu’'un indépendant dominant V' de G
respecte les obligations 7 si, pour tout ¢ = 1,...,k, soit V; C V' (V; est
entierement dans V) soit V;NV’ = () (aucun sommet de V; n’est dans V). Si
un tel V' existe il s’agit d'un Indépendant Dominant avec Obligation (IDO)
de (G, ). Dans [3], il est montré que décider si (G, m) possede un IDO est
NP-complet. Nos principaux résultats ici sont les suivants. Nous montrons
que déterminer si I'instance (G, ) contient un IDO est N P-complet, méme
si les obligations sont toutes des indépendants de G et contiennent toutes
A > 2 sommets, méme si le graphe est un chemin ou s’il est de diametre
trois. Devant la difficulté de décider qu’'une instance contient ou pas un IDO,
nous avons relaché la contrainte de dominer tous les sommets ce qui conduit
a étudier le probleme suivant. Nous cherchons V/ C V', un indépendant de G,
respectant les obligations et dominant le nombre maximum de sommets de G.
Dans ce contexte, nous avons montré que déterminer s’il existe une solution
dominant au moins 3y/n — 2 sommets est N P-complet méme si le graphe (de
n sommets) est une collection de chemins. Par ailleurs nous avons montré
comment construire une solution dominant au moins 2y/n — 1 sommets dans
un graphe quelconque, si les obligations sont stables.
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